VI - Primitives
Stratégie

Lors du calcul de primitives, il est important d’appliquer une straté-
gie de calculs pour reconnaitre la formule a utiliser. Nous présentons
et illustrons ces régles ci-dessous, de la plus élémentaire & la plus éla-
borée. Plutét que d’écrire « Une primitive de la fonction f(x) = ---
est la fonction F'(x) = --- », nous adopterons la notation non standard

f(x) ~ F(z).

I - Fonctions élémentaires

fonction > primitive
ceR, c ~ cT
[ Exemple 1 ]
3 ~ 3x
fonction > primitive
n#—1, x" ~ "’,f:jll
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[ Exemple 2 ]

x ~ %3
x? ~ =S
_ 12 1/2+1 _ 2..3/2
Vr=x ~ Ta7ie =3
1/3 1/3+1 _ 3..4/3
x ~ 1/3+1% =17
1 _ -2 241 _ 1
a2 =7 ; ~ —2+1% s b
== ~ —3+17 -
1 _ .—1/3 —1/3+1 _ 3z
73 =% ~ —i/3+1t 2
fonction ~ primitive
1
P ~ 1H($)
, ~
fonction ~ primitive
1
a 75 T, & N 1 ez
[ Exemple 3 ]
X > e:B
e3:c ~ %ei’)x
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II - Fonctions composées

fonction > primitive
M (x) ~o Au(z)

[ Exemple 4 ]

0 e ixE=%
3x1/2 ~ 3 X % = 223/2
r
fonction ~s primitive
u(z) +0'(x) o~ u(@) +u(w)
[ Exemple 5 ]
ot + 2° ~ % + %6
ez +% ~ % + In(x)
r
fonction ~ primitive

A/ (x) + po' () ~ Au(x) + po(z)

[ Exemple 6 ]

_ 9,7 z? 2® _ 32%  a®
S SOF SRR Il Ve
gtz v 3x S +2h(z) =5 +2(2)
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fonction > primitive
n# —1, v (x)u"(z) ~ %Hunﬂ(w)
[ Exemple 7 ]
(x4+2)2=_1 x(z+2)? ~ Tz +2)3
(I‘&3)4 - \1/ x (& +._/) - ~ —41+1 (z + 3)_4+1 = 3(xi3)3’
2 5
2z (22 +3)* ~ ﬁ(wQ +3)° = (Cah )i ;3)
(:v22+m3)4 = \.255_,(:732 +3) - ~ ) ($2+3)_4+1:_m
w(z)  u(z)
3 2x\4
(322 + 2e2) (23 + e22)3 — ﬁ(ﬁ +e20)3+1 = (z +: )
—_— —
(x2 + e?)z)(x?) + e3ac)5 — %3(352 + e3w)(x3 + e3r)5 —~ %(13+e3z)6
fonction ~ primitive
Z((f)) ~  Infu(z)]
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[ Exemple 8 ]

:17—:12 ~ hl \x + 12’
2;62‘:53:3?: ~ In (:L'2 + e )
u/ (@)
—_—~
2 2 2x
33‘;'2—:?;29; _ (Sx +e ) —~ %ln (3332 + 621,)

1
2 322 4%
N—_——

u(z)

‘

fonction s primitive
u/(x) eu(:v) ~ eu(z)
[ Exemple 9 ]
ez+12 ~ ez+12
(2z + 3¢€%7) ot e’ ~ ot e’
322 4 %
(3a+e2e) e32°+* 1 [ 2(322 4 &27) | e v s Lggat e
| S —
u! (@)

Si la fonction est sous forme d’un produit u(x)v'(x), on essaiera
d’appliquer la formule d’intégration par parties. Si u et v sont
deux fonctions dérivables et de dérivées continues sur [a, b],
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26

Exemple 10
[ J

/ In(t)- 1 dt
1 ~—
uty V()
x 1 .
= [In(t)- _t ]1—/1 n t dt=zln(z)—(x—1)
u(t)y v —~ u(t)
. u/(t)
/ t el dt
0 ~~~
u(t) v'(t) .
=[_t - |5 - 1 el dt=ze" —(e"—1)
~—~ ~~10 ~— "~
u(t) () u/(t) v(t)
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