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La question 4.a) ne peut pas étre traitée pour le moment. Vous pourrez la remplacer par : « Vérifier
que Px P~ t=1.»

Exercice 1. On considére la suite (uy,)nen définie par ses deux premiers termes ug = 1 et u; = 2 ainsi

que la relation :

. 1
pour tout entier naturel n, w412 = Upt1 — Zun

. : 1 -1 10 :
Soit les matrices A = 1) I= et, pour tout entier naturel n, U, = Unt1)
1 0 01 Unp,
1. a) Montrer que pour tout entier naturel n, U,11 = AU,.

b) Etablir, par récurrence, que pour tout entier naturel n, U, = A"Uj.
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2. OnposeP-(2 O) etT—<0 %>

a) Vérifier que AP = PT.
b) Etablir que pour tout entier naturel n, A"P = PT".
3. Onpose B=T — %I.

a) Donner les quatre coefficients de B puis calculer B2.
Donner B¥ pour tout k > 2.

b) En utilisant la formule du binéme, montrer que : Vn > 1, T" = 2%] + gner B,
Cette formule est-elle aussi vraie pour n =07
¢) En déduire, pour tout entier naturel n, les quatre coefficients de T™.

. N . 0 3
4.a) Justifier que P est inversible et vérifier que : P~ = (1 21>.
2 1

b) Déduire des questions précédentes, pour tout entier naturel n, les quatre coefficients de A™.

5. Déterminer, pour tout entier naturel n, une expression de u,, en fonction de n.
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