STANISLAS
Fiche

Stanislas

Formulaire

Partie I : La trigonométrie circulaire

r Jo[s s[5
V3 | V2 | 1
cosz | 1|5 | %5 | 5 |0
; 1| V2 | V3
sinz | 0| 3 S5 |1
tanz | 0 % IR IRVERN
Pour tout x réel,
cos(—x) = cosx sin(—z) = —sinz
cos(m—x) = —cosx | sin(r —x) = sinx
cos(m+x) = —cosz | sin(r+x) = —sinx
cos(j +x) = —sinz |sin(§+x) = cosx

Pour tous z, a, b, p, q réels,

Théoréme de Pythagore

cos?z +sinz =1

Formules d’addition

cos(a + b) = cosacosb —sinasinb

cos(a — b) = cosacosb + sinasinb

sin(a + b) = sinacosb + sinbcosa

sin(a — b) = sinacosb — sinbcosa
tana + tanb

t b)= ———
an(a +b) 1 —tanatanb

Formules de duplication

cos2a=2cos?a—1=1-2sin%a

sin2a = 2sina cos a

Formules de factorisation

_ p+q P—q
cosp + cos g = 2 cos 54 cos 5
COSp — Cosq = —2sinp—J2rq sin 254

: g — 9 ain Pt P—q
sinp + sin g = 2sin %5 cos %5

sinp — sing = 2005¥Sinp—;q

- " 1— ¢
Passage a I’angle moitié { = tan 3 | cosx = T3
. 2t
sine = ——
1+4t2
; 2t
anr = —4
1—¢2
eix e—iac
Formules d’EULER cosx = %
eim _ efi:n
sinx = -
21
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Partie II : Les calculs de primitives
Fonction Primitive Intervalle de validité
2, a#—1 o Rsi o€ N, RL ou R* siaeZ \{-1}, R% si a € R\Z
1 In || R* ou R
In |z| zln|z| —z R% ou R*
a®,a>0,a#1 liz R
sinx —cosx R
cos T sin x R
tan x —In|cos z| | =5 +kn, 5 +kn,keZ
sinh coshz R
cosh x sinh x R
tanh x Incoshz R
ﬁ tanh x R
I tan | =5 +km, 5 +kn[, keZ
S In | tan §| |km,m+ k[, k€ Z
— In|tan(§ + %) | =5 +kn, 5 +kn[, ke Z
w%ﬂ arctan x R
11_12 arcsin x ]—1,1]

Binome de NEWTON.

(a+b)" =

Partie III : Formules combinatoires

Soient n € N, (a,b) € K? ou (a,b) € 4, (K)? telles que ab = ba.

0

k=0

Formule de BERNOULLI.

n—1
a®—b" = (a—0) Z akprT1iok,
k=0

Partie IV : La formule de TAYLOR avec reste intégral

Soit f € €"*1(I) et a € I. Alors, pour tout x € I,

Soient n > 2 et (Aq,...

Stanislas

fy =3 €

k=0

k

f(k)(a) + /x (x;i!t)nf(vwl)(t) dt.

Partie V : La formule de STIRLING

n n
n! ~ (7) 2mn.
e

Partie VI : Le déterminant de VANDERMONDE

,An) € K. Alors,

VA, A) =

1 1

A1 An

: o H (Aj = Ai)
/\?‘71 )\n.—l 1<i<ysn
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Partie VII : Les relations de comparaison en 0

Les équivalents classiques sont obtenus en prenant le premier terme non nul des développements limités.
Les relations de comparaison sont écrites pour x — 0.

Soient « € Ret n € N.

COS ™

sin x

tanx

cosh x

sinh x

2

1. Tt x n
x? 2t x?P
=1 4 4 (=1 2p+1
ST + (1) (2p)!4-o(x )
IS 335 x2p+1
— T . S Y e 2p+2
e B S o TG
+x3+2x5+17x7+ )
= -+ — o(z
3 15 315
22 gt 2p
=14+ 2p+l
Pttt gy Tee)
- 220+ )
= ST p+2
Tt gyt ‘+@p+1y+0@ )
—1 —1)-(a—n+1
:1+ax+M$2+...+a(a ) (a n+)
2! n!
=l14az+z?+-- +2" +o(z")
=1l—az4z>+ -+ (=D)"2" + o(z")
1‘2 373 n
=TSt "' +o(z™)

n

Partie VIII : Les séries entieres

Les séries entiéres sont présentées avec leur rayon de convergence p. Lorsque le paramétre est x, on se
limite aux parameétres réels.

Soient z € C et v € R.

Stanislas

sin(z)
cos(x)

sinh(z) >

n=0
cosh(z)
1iz = Z Zn

In(1+ x)

(1+2)°
arctan(z)

arcsin(x)

22nH1
(2n+1)!

n!

1)7l x

a--(a—n+1)

2n+1

(2n)!

2n+1

P2 D) ¥

xn

2n+1

s p=+00
s p=+00
s p=+00
s p=+00
s p=+00
s p=1
sp=1
s p=1
s p=1
s p=1
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Partie IX : Les lois de probabilités classiques

En notant ¢ =1 — p.

Nom Parameétres X(Q) | P(X=k) |E[X] V(X) Gx p
Constante c {c} 1 c 0 t° (ceN) +00
Uniforme a < b entiers [a,b] ﬁ ath (b_a'g)z_l (bf:;f;ait) +00
Bernoulli p €10,1] {0,1} | p(k=1) D Dq q+pt +o0
Binomiale (n,p) € Nx10,1[ | [0,n] (Z)pkq’“]C np npq (g+pt)" +00
. L * k—1 1 1-p pt 1
Géométrique | p €]0,1] N pq ; — T .
Poisson AERY N e At A A =D +00

Partie X : Notes personnelles
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