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Théorème de réordonnancement

Soit σ une bijection sur N et (an) une suite de scalaires absolument
convergente. Alors,

∑
aσ(n) est absolument convergente et

+∞∑
n=0

aσ(n) =
+∞∑
n=0

an

1. Cas an > 0. On note Nn = maxσ(J0, nK). Alors,
n∑
k=0

aσ(k) 6
Nn∑
k=0

ak 6
+∞∑
k=0

ak

Aunsi
∑
aσ(k) converge et

+∞∑
k=0

aσ(k) 6
+∞∑
k=0

ak. En appliquant ce dernier

résultat avec la série (aσ(k)) et la bijection σ
−1, on obtient l'autre inéga-

lité puis l'égalité.

2. Si an ∈ R, on décompose an = a+
n + a−n .

3. Si an ∈ C, on décompose an = Re (an) + Im (an).

Sommation par paquets

Soient I un ensemble dénombrable et (ai)i∈I ∈ (R+)I . La famille (ai)

est sommable si

{∑
j∈J

aj , J ⊂ I �ni

}
est majoré. La borne supérieure

de cet ensemble sera notée
∑
i∈I

ai. On suppose que I =
⊔
λ∈Λ

Iλ. Si (ai) est

sommable, alors, pour tout λ ∈ Λ,
∑
i∈Iλ

ai converge et

∑
i∈I

ai =
∑
λ∈Λ

∑
i∈Iλ

ai



On remarque que, si (an) est absolument convergente, alors (an)n∈N est
sommable.

4. Le caractère convergeant de
∑
i∈Iλ

ai s'obtient par croissance et majo-

ration.

5. Soit Γ ⊂ Λ �ni. Alors,

∑
λ∈Γ


∑
i∈Iλ

ai︸ ︷︷ ︸
σλ

 6
∑
i∈I

ai

∑
λ∈Λ

σλ 6
∑
i∈I

ai

6. Soit J ⊂ I �ni et {λ ∈ Λ ; J ∩ Iλ 6= ∅} = {λ1, . . . , λp}. Alors,

∑
i∈J

ai 6
p∑
i=1

σλi

6
∑
λ∈Λ

σλ∑
i∈I

ai 6
∑
λ∈Λ

σλ

Stanislas 2 A. Camanes


