STANISLAS Sommabilité et PSI

H.P. Commutativité

Théoréme de réordonnancement

Soit ¢ une bijection sur N et (a,) une suite de scalaires absolument
convergente. Alors, Z%(n) est absolument convergente et

+00 +00
E Ag(n) = E an
n=0 n=0

1. Cas a,, > 0. On note N,, = maxo([0,n]). Alors,

n Ny, +oo
Z%(k) < Zak < Zak
k=0 k=0 k=0

+00 “+o00
Aunsi ) ag(y) converge et Y a ) < Y ax. En appliquant ce dernier

k=0 k=0
résultat avec la série (aq (1)) et la bijection o~

lité puis I’égalité.

1 on obtient I'autre inéga-

2. Si a,, € R, on décompose a, = a, + a,, .
3. Si ay, € C, on décompose a, = Ze (an) + Im (an).

Sommation par paquets

Soient I un ensemble dénombrable et (a;)ic; € (Ry)!. La famille (a;)

est sommable si {Z aj, J C I fini p est majoré. La borne supérieure

jeJ
de cet ensemble sera notée Y a;. On suppose que I = || Iy. Si (a;) est
el AEA
sommable, alors, pour tout A € A, > a; converge et
i€ly
2a=> (2 a
el AEA \i€ly

Stanislas

On remarque que, si (a,) est absolument convergente, alors (ay),en est
sommable.
4. Le caractére convergeant de > a; s’obtient par croissance et majo-

i€ly
ration.

5. Soit I' C A fini. Alors,
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g o) < g a;
AEA icl

6. Soit JC Ifiniet {AeA; JNI)#0}={\,...,\,}. Alors,
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